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HAYUHU PASYMEBAIbA PA3JIOMAKA Y
IHOYETHOJ HACTABU MATEMATHUKE

Pe3ume: Y pany ce ykasyje Ha ynoTpeOy pa3IMuuTHX HAYMHA pasyMeBamba pa3jioMaka Koju
cy OWMTHH 3a pazyMeBame CBUX 3HauUeHa pasziomaka. [{usb oBor paja je mperien TeopHjCcKux
pasmarpama pa3IndYUuTUX MPUCTYIIA KOJU C€ MOTY KOPHCTUTH MPUIMKOM ITOYETHE 00paie
pasnomaka. [Ipuctyn 3Hauewy pa3noMaka Kao 0JTHOCA U3/IBOJEHOT M IIEJIOT j€ OCHOBA 0J1 KOje
ce IoJIa3u MPUIMKOM oOpase paznomaka (Lamon, 1999; Marshall, 1993). Kopumrhewe camo
HaBEJICHOT MPUCTYIa HUje JT0BOJHHO 3a pa3yMeBamhe pa3ioMaKka U lbUXOBUX 0COOMHA U
3Havemwa y nenoctu. M3 ror pasnora, Keupan u bep (Keiren, 1976; Behr, 1983) npemnaxy
Kopuiheme U APYrux NpUcTyIia MPUIMKOM MOoYeTHe 00pajie pa3zioMaka. Y paay cy
pasmotpenu cneachu npuctynu: 1) ogHOC 1€0 — IeNUHA; 2) OJJHOC JIBE BENUYHHE, pazMepa; 3)
pasioMak Kao ornepaiiyja Koja HacTaje Kao pe3yJiTaT KOMOMHOBama JIBE MYJITUIIMKATUBHE
orepalrje Ha MHTYUTHBHOM HUBOY; 4) paznoMak kao koianuHUK (Lamon, 1999; Charalambos
and Pitta-Pantazi, 2007). Ha ocHOBHY pa3MaTrpama pejieBaHTHE JIuTepaType, Koja je
KopuirheHa y oBOM pajy, MOXe ce 3aKJbyYUTH O 3Ha4yajy IPUMEHE CBUX HaBEICHUX MPUCTYIA
paszymeBamy pasjioMaka y miahuMm pazpeirMa OCHOBHE IIKOJIE.
KibyuHe peuun: HauMHUN pa3ymeBama pazioMaKa, pa3jIoMIIH, A0 — IIeJInHa, OpojeBHA MpaBa,
omHOC (pa3mepa).
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Hauunu pasymeBama pas3jioMaka y MOYeTHO] HACTaBU MaTeMaTHKe

YBOJ

[Tonena 1enuHe Ha jeHAKE JETOBE je TPUCYTHA Y CBAKOIHEBHOM JKHBOTY JeEIE, alld
paHMje CTE€YeHa MCKYCTBa C€ jaKo MaJlo KOpUCTe HPUIMKOM o0pazae pasnomaka. To je
KOHKPETHa CHUTYyalldja OJi Koje Tpeba Mmohw MpWIMKOM yCBajama OBUX cCaapikaja M Ha TUM
npuMepuMa OO0jaCHUTH CBe cajJpikaje Be3aHe 3a oBy obOmact. Ilomro ce caapxkaju u3
MaTeMaTHKe M3 pa3pelna y pa3pell MpoIurpyjy, HOTpeOHO je Ja YIYSHUIIH pa3IOMKe HE BE3y]y
camo 3a IoJeNy LIeJIMHE Ha JIeJoBe, Beh a cxBaTte U apyre HauYMHE pazymeBama U ynorpeode
pa3inomaka. 3agand M TPUMEpPH OJIMCKUM JEIH W FHHUXOBOM JKUBOTHOM HCKYCTBY TO
omoryhagajy.

Y 0BOM pagy akIeHAT je CTaBJbCH Ha pa3IMuUTe HAaYMHE pa3yMeBama pPa3lIOMaKa.
Paznomak ce He KOpPUCTH caMo Jla IpUKaxe J1eo oapeheHe menmHe Koju Mo U3BOjuiIH, Beh u
Kao OJIHOC JIBE BEJIMYMHE, pa3Mepa U IPOIopIIfja, a TaKohe ce mocMaTpa u kao 6poj, Koju nMa
Ta4yHO oJpeheHy nmo3unujy Ha OpojeBHOj npaBoj. CBM OBU HAUMHU pa3syMeBamba pPa3ioMaka cy
OUTHU 3a pasyMeBame MPOIOpIHMja, Ka0 W oOlepalyja Koje ce BpIIe Ha pasjoMIluMa
(cabupame, 0ly3uMarmke, MHOXKCHE U JIEJhCHE) U IbUXOBO IMPABUITHO YCBAjambe.

1. HAYNHU PA3YMEBAIbA PA3JIOMAKA Y IIOYETHOJ HACTABHA
MATEMATHKE

VYV HacTaBHOj mpakcu Koj Hac HacTtaBHMM mporpamMom je TpenBHEHO OBJIaJaBame
caJpkajuMa O pazioMIIMMa KOjU C€ OJHOCE Ha yodaBame Jella IeTUHE, 3alliCHUBambe
pasiiomaka u yrnopehuBame paziomaka. Pazmomiu cy panrioHamHu OpojeBH, alk Kao TaKBe UX
Jiella YIO3Hajy y CTapHjuM pa3peauma ocHoBHe mikoie. Ilpe Tora, mema ce ca pazmoMuuma
cycpehy joir y paHOM NE€TUHCTBY, IMOJEIOM CIATKHIIIA, TPyIe MpeaMeTa Ha jeTHaKe JCJIOBe
ca 4JaHOBMMa TOPOJMIIE WM BpLIbanuMa. Y TpeheM M 4eTBpTOM pa3pely YIO3Hajy ce ca
3aMUCUBakEM pasiiomMaka. [IpumukoM ydema OBHX cajapaja MOTpeOHO je mohu on
KOHKPETHHX MOJefla Ha KOojuMa ce BpLIM Jeo0a, CeYehe U IOJaKO0 WX BOIUTH Ka
ancTpakTHUJUM mpeactaBama. Hajuemrhe ce kopucTe oOnMIM Kpyra, NMpaBOyraoHWKa WIIH
HEKU JIPYT'H TEOMETPU)CKU OOJIMIM 32 IPUKa3HBambe HEKOT pa3noMka. KopucHo je KpeHyTH of
OBAaKBHX IPEJICTaBa, ajli TO HHje JOBOJFHO 3a pa3yMeBame pa3joMaka U lUXOBHX OCOOMHA U
3Hadyewa y nenoctu. U3 tor pasnora, Keupen u bep (Keiren, 1976; Behr, 1983) npeanaxy
Kopumiheme U APYruX MpHUCTyIa NPUIMKOM o0pazae pazinoMaka. OHU cMmaTpajy na je Jeo —
[[eJIMHa OCHOBAa M Jla C€ CBU OCTaJlM NMPUCTYNH 3aCHUBAJy HAa HEMy U Ja ce 0e3 HeroBor
pa3yMeBama He MOTY pa3yMeTH OCTalu HpucTynu. Pasnuunt npucyrnu pasnomuuma (Behr
et al., 1983) u mUXoBa 3HaUYCHa NMPEICTAB/LEHHU CYy HA IIeMU 1.
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EXBHEAICHTHOCT MHOXKEBE Pemapame
e S i M fi npo6iema [ | pasymepama H ynoTpebe

| S ——— I pasmoMaxa

[llema 1. Teopujcku npuxas nem nauuna pazymesarsa paziomaxa (Behr et al., 1983)

[Mocmarpajyhu oBy memy Moxe ce MPUMETHTH J1a Cy CBU OBH MPUCTYIH YCMEPEHH Ka
pemaBamy TMpobOiieMa Kao HajBAKHHU]jEr IMJba OBJaJaBamka cajJpkajuMa pas3jioMaka.
[MoTkpenbemeM 10OpUM perpe3eHTanrjaMa u Jo0puM Bohemem oMmoryhaBa ce Aa YUCHHIIH
Ha WHTYUTUBHOM HHBOY Ha MiIahuM y3pactuma, pasymejy orepaiije Koje ce BpIle Ha
pasnomiumMa. Takohe, omoryhaBa ce pasymeBame Apyrux (QpyHKIMja U ynorpede pasiomaka.
VY nasseM TekcTy 00jacHHheMO CyIITUHY CBAKOT OJ1 HaBEJICHUX MPHUCTYTIA.

1.1. leo — mesuHa

Kako naBome Jlamon m Mapman (Lamon, 1999; Marshall, 1993) oBaj mpuctyn je
OCHOBa 0/ KOj€ ce ToJa3u NMPUIMKOM 00paze pa3nomaka. [lonpasymena nmojeiny jenHe HeauHe
Ha jeJHaKe JeJIoBe W mopeheme 03HAUeHUX JIeJoBa ca YKYIHHUM OpojeM JenoBa Ha Koje je
IeJIMHA [T0/IeJbeHA.

Y 0BOM NpHUCTYIy aklleHaT Cce CTaBJba Ha OpOj JeoBa W E€KBHBAJCHTHOCT JEJIOBA.
JloMuHaHTaH je KO Hac y LIKOJHU U MoJla3Ha je OCHOBa IMPWJIMKOM yBOlema MmojMa pazioMKa.

OO06nuK pa3zomMaka Koju € KOPUCTH Y OBOM IIPUCTYITY je % (a<b;a,b<10). Ilogena ce npBo

BpIIM HAa aKLIMOHUM pelpe3eHTalrjama, a 3aTUM C€ Mpelia3d Ha MKOHUYKE M MOCTEINEeHO Ce
yBOJIE CUMOOJIMYKE, KOje 00aBe3HO MPaTe NKOHMYKE PETpe3eHTaIH]e.

Ilopen youaBama Opoja nenoBa Ha Koje je MOAEJbEHA jeAHa ILeJHHA, MOTPeOHO je
yYEHHUIIMMA JIaBaTH U LENHHY, KOje HHje TOeJbeHa Ha JIEIOBE, KaKO OM CXBATWIIH J1a JICIIOBU
Mopajy 6utu mehycoOHO jemHaku M MOpajy MOKPHBATH LENHHY, 0e3 MOCTOjama Mpa3HUHA
n3mely nemoBa. OBO je OJ CYIITHHCKOT 3Havaja 3a MPaBUJIHO YCBajamke pasjioMaka.
PazymeBame pasznomaka MOJpa3ymMeBa M CIIOCOOHOCT yY€HHKa Jia Of JaTor jeja//iernoBa
dbopmupajy nenuny (Charalambos and Pitta-Pantazi, 2007: 296).
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2 .
[Tpumep 3anarka — /lame cy S U nompeoOHo je Haypmamu Yeaury.

Taxolhe, moTpeOHO je 1a ce Kpo3 MmocMaTpame JeJIoBa U IeIMHA YOUu Ja MPUINKOM
JieJbeba 1IeJTMHE Ha BUIIE JIEJIOBA, TH MMOjeIMHAYHU JCJIOBU MOCTAjy MamH, a Opoj JenoBa ce
noBehaBa (Charalambos and Pitta-Pantazi, 2007). OBakBUM JeJbCHEM HCTE ICIMHE Ha Behu u
Mamku Opoj JneinoBa W oOelexaBamke WCTOT Jiea IerHA Pa3IuduTHM  pasIoMIIIMa

4 2 .
(g 0 ull ?) Jlela yoyaBaJy Y HENPOMEHJBUBU OJHOC [IB€ BEIUYUHE, OIJHOCHO

CKBHUBAJICHTHOCT pa3JjiOMaka.

Cnuka 1. EKBUBaJIGHTHOCT pa3jiomMaka

PasymeBame pasnomaka Ha OBaj HAUYMH OCIOCOOJbaBa YYEHUKE 3a yropehuBame
pa3iomaka, CXBaTame OJHOCA JIB€ BEIMYMHE M NPOIIMPUBAIGE PAa3JIOMakKa, ITO je OUTHO 3a
00aBJbamke pauyHCKHUX OTepalfja cabupama U OAy3uMamka Ha Pa3jIoMIMMa.

VYcBajame U pazymMeBame M0jMOBa OpojuiIall 1 UMEHUJIALl Ce pealin3yje Kpo3 MpUMEHY
OBOT TpHCTymna. MmeHunar moka3yje Ha KOJIMKO j€ JeloBa IOJAE/heHA jelHa IeluHa, a
Opojuial 03HauaBa KOJHUKO JIEJIOBA TE LIEJIHHE j€ M3/1BOjEHO.

barypo (Baturo, 2004) uctude na je mOTpeOHO OCMOCOOMTH yUYEHHMKE Ja W3BpIIE
MpeTBapame paziioMaka U3 JeHOT o0nuKka y Apyru (u3 Beher y Mamu pa3joMak ¥ OOpHYTO —
aKo Cy UM JlaTe YeTBPTHHE, J1a 3HA]y J1a Mo/Ieje IeIMHY Ha OCMUHE U 0OpHYTO). Y MOYETKY je
noTpeOHO JaBaTu 3ajaTKe Koje mpare rpauukyd NpUKa3H U KOjU 3aXTEBajy oOesekaBambe

2 . . 4
nena (Hmp. Z) Y Ha [IPBO]j CIULU U HA APYroj CIULU (HIp. O3HAYUTH 5)'

Cnuka 2. [TpommpuBame paziomaka
Ha oBaj HauuH ce ocrocobspaBajy u 3a ynopehuBame pazinomaka. 3amamnu OBOT THIIA

NpoOBEpaBajy pa3yMeBame IOjMOBa Opojuial, HUMEHWJAlL; JONPHHOCE pa3BUjaby
criocoOHOCTH yriopehuBama pa3inoMaka u youaBamwy ojHOca u3Mel)y nBa pazimomka.
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OBaj mpucTtyn mpaTte U MpoOJEMCKEe CUTyalldje, Koje yYSHHIM pellaBajy momohy
rpadMUKHX MpUKa3a.

[Tpumep TaxBor 3anatka: Ema u Ilemap umajy céako no jeoHy yoxkonaody ucme
senuuune. Ilemap je ceojy noromuo Ha 08a jednaka dena u nojeo jeoaw oo wux. Ema je
CB80Jy NOJIOMUNA HA Yemupu jeoHaxka deia u nojena 08a oo wux. Ja au je Ilemap nojeo
ucmo, guuie unu marbe 4okonaoe o0 Eme? 3awumo maxo mucauw?

[Topen naBama mpumepa ca pa3IuYUTUM Pa3IOMIMMa KOjU 03Ha4yaBajy UCTY BEJIUYUHY,
IITO 3axTeBa ymnopehuBame, MOTPeOHO je YUCHHMIMMA JaBaTH M 3aJaTKe ca pPa3oMIUMa
paznuuute BenuuuHe. llomTo cy y4YeHMIM YHO3HAaTH ca Tpa@HUUKUM IMPEACTaBbambeM
pasjioMaka, OHH MOTY CaMOCTaJIHO TpaMuKH MPEJICTaB/baTH OBE MPOOJIEMCKE CUTYyalllje U Ha
Taj HAUMH UX YCIIEIIHO PEIIaBaTH.

1.2. OoHoc — pa3mepa

VY HacTaBHO] MpaKCH KOJ HAc OBaj MPUCTYI je 3aHEeMapaH, a jako je OurTaH 3a
pasyMeBame pasziiomaka. HaBegeHW mNpuCTynm ce OJHOCH Ha TNPUKA3UBakE OJHOCA [IBE
BenuuuHe U ymopehuBame nBe pazmuuute BenmwumHe (Lammon, 1993). Hompunocu
pa3syMeBamby CKBHBAJICHTHOCTH Pa3lioMaKka U pa3yMeBamy onHoca jBe BenuuuHe (Carraher,
1996), kao u pa3Bojy Hjeje jeAHAKHX JeIOBa. YUEHHUIIM YeCTO MMajy MpobjieM Ja cxBaTe
OJIHOC JBe BennunHe (0e3 0031pa Ha TO KOJIMKO Ce HEeKa BEJIMYMHA IPOMEHH, JPyra BEIUYHHA,
ca KOjOM je OHa y OJHOCY, CE€ MEHa MPOMOPIHOHATHO Ca TPOMEHOM IIPBE BEIMYHHE)
(Charalambos and Pitta-Pantazi, 2007: 297). OBaj mpuctyn ocnoco0/baBa y4ueHHKE 3a
pa3yMeBame paszioMaka Kao pasmepe, omHoca mi3mely pasnmuuTHx BenuuuHa. [Iprmena
pa3iomaka Ha oBaj HauuH ce yemhe cpehe y cBakogHeBHOM kuBOTYy. [lopex Tora, ydeHuuu
ce 0croco0spaBajy 3a MPOIEHYy OHOCA JIBE BEIMUHHE.

Jlamon u Maman (Lamon, 1999; Mashall, 1993) uctuuy nBe uzeje, Koje mpare oBaj
NPUCTYI, a TO CY:

1. Hoeja cmone, npoyere — mopese ce ABe KOTUYHUHE pa3nuuuTe Bpcte. Kpos oBy unejy

UCTHYE C€ OJHOC M MPOTIOPIIHja ABE BETHUUHE. Y KOJIHUKO CY YUCHHIIA CIIOCOOHH Ja

IPEKO pa3joMKa MpeAcTaBe OJHOC JIBE BEJIIMYMHE, TO MOKa3yje a pa3yMejy pasioMax

Kao0 OJIHOC J[B€ BEITMYMHE, a HE CaMO Kao IMOJIeITy [eInHe Ha Jenoe. OHU UCTUYY U

3HaYaj MoJiesie BUIIE IeJIMHa Ha ofjpel)eHu Opoj enoBa, ajiy Tako Ja Te [eJTUHe YHHE

jenny BenuKy 1nenuny. [lotpeGHo je BomuTH yUeHHKE Ja BUIIE IIEJIMHA MTPEACTaBe Kao

JeIHy UEeNHUHY | JIa Ha Bb0j youe Opoj y3eTHX JeNoBa, TOo uX Bpaha Ha OCHOBHU

npucTyn (neo — uenuna). [Ipumep 3aaTka Koju HOTKpEIIbYjy oBy unejy: Ko he

dobumu gehe napue nuye, devayu uiu oesojuuye?
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Haunnu pazymeBama pasinomaka y Mo4eTHO] HACTaBU MaTeMaTUKe

} E (Lamon and Marshall, 1993)

Cmarpamo a2 Ou OWMJIO METOIWYKH OINPABAAHO Yy MOYETKY PaJUTH Ca aKIHOHUM
perpe3eHTanyjamMa, Koje MOoJpa3yMeBajy MaHMITYJIAlHUjy JUIAKTUYKHM MaTepujaioM, KOju
YUHU HACTaBYy OUYHUTJICTHU]OM. Bpiu ce u3nBajame ceAMUHE CBaKe MuIle (M3/Bajame M0 jeaHe
CeIMUHE U3 TPU jeTHaKe LIEJIMHE) U Clajabe TPH CeJAMUHE Y jeqHY LeUHY, a HAKOH TOra ce
JIaTH OJTHOC MOJKEe MNpeAcTaBUTH W rpaduuku. Ha wcre HaumHe ce MOXKe NPEICTaBUTH H
nojerna jeqHe nuie Ha TpHu aedaka. OBakaB MPHCTYI pellaBamy 3a/aTaka yueHuke Bpaha Ha
OpBU TMPHUCTYNl pa3yMeBamy pasiomaka (neo — 1enuHa). IloTpeOHO je mHCHCTHUpaTH Ha
MIpeICTaBJbalby JIBE TPyIE KOje ce Mopeie Ha UCTH HA4YMH, Jep C€ Ha Ta] HAYMH HUXOB OJHOC
CBOJIM Ha ynopehuBame pa3iomaxa.

Cnuka 3. I'paduuko npencraBibame pa3ioMaka

2. Hoeja oonoca — iopene ce nBe BenuunHe ucte Bpcre. Kag roa ce Bpuiu nopeheme
II0CTOj€ IBE IpyIie Koje ce MOopeJie U y CBAaKOj rpymH ABe BennunHe. Meja onHoca
3axTeBa Jja MOPEJNMO UCTE BEIMUMHE y JBE paznuuuTte rpyne. [lotpeOHo je akneHar
CTaBUTH Ha OJIHOC JIB€ BETMYMHE U J1a ce moBehameM jenHe BennurnHe noBehasa u
Jpyra BeIW4KHA TPONOPLUHOHAIHO MoBehamy MpBe BeIM4nHE, OJHOCHO JIBE BEINYNHE
0CTajy yBEK y HCTOM ojiHOCy. Kako 61 0BO pazymenu, moTpeOHO je KPEeHYTH OJ1
KOHKPETHHUX, PEATHUX KUBOTHUX CUTYaIlHja U IyTEM pa3sroBopa 1 MpUMeHe
pa3IMYUTHX HaYMHA MPeACTaB/bamba BOJAUTH YUCHUKA Ka pa3yMeBamby HJIEje OJHOCA.
Bennuune koje ce ynopelyjy norpeGHO je u3jeqHadyuTH 06ap 1o jeTHOM KPUTEPHJyMy
(BeTMYMHM), IITO 3aXTeBa MPONOPILMOHATHO NoBehame jeiHe BeIMYMHE Y OJTHOCY Ha
noBehame apyre, Kako O ce ’BUXOB OJTHOC 33Jipkao. OBaKBO U3jeIHAYABAKHEC YICHUKE
Bpaha Ha NpBU NPUCTYN U yropehuBame ena U IeJIuHe, OJHOCHO CaMo jeTHe
BEJINYMHE.

1.3. Onepanuje
Tex y crapujum paspeauma yBOJE CE€ pauyHCKe omepaluje cabupame, 0ay3UMarbe,
MHOXKEHE U JICJbCHE paziioMaka, Koje ce KacHH]e MPOIIMPHUY]jy U Ha ocTaje OpojeBe u3 CKyma

pauroHamHuX OpojeBa. HacTaBHMM mporpaMom KoJl Hac je npenBul)eHo ycBajame MpaBuia 3a
n3Boheme OBUX orepaliyja TeK y 5. pa3pemy.
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Panmonannau OpojeBu ce mocMaTpajy kao (yHIIKHje TpUMEeHe Ha HEeKH Opoj, o0jekar
u ci. (Behr et al., 1993; Marshall, 1993). OnpehuBame % WIn %D MpeACTaB/ba pavyyHCKE

orepaiyje ca pa3ioMIiuMa, CaMO INTO WX YYCHHUIH KA0 MHOXCHE Pa3oMKa YIO3HAjy Y
CTapHjuUM pa3pelrMa Kaja pasJioMak yMo3Hajy Kao panuoHamrHu Opoj. Jlo Tor Tpenyrka

2 .
onpehuBame 3 HEKe BEJIMYHHE CC OrpaHMyaBa Ha onpehuBame TpehuHe jeqHe 1enuHe (HeKe

BEJIMYMHE), a 3aTUM H3/IBajalbe€ J[Ba TaKBa Jella, IITO 3alpaBO MPEJCTaBba MHOXKCHE
pa3jiomMaka Ha UHTYUTUBHOM HUBOY.

Kako O yueHUWIM CXBaTWJIHM pa3liOMaK Kao PadyyHCKY OIepanujy, MmoTpedHO je na
pasyMejy da paslioMak MpeJcTaB/ba KOJWYHUK 1Ba Opoja. Paszmomak je omeparuja wim
nojenvHayHa (pyHKIMja KOja HacTaje Kao pe3yiaTarT KOMOWHOBaWma JBE MYJITHILUIMKATHBHE
orepainuje Wiau IBe MoBe3aHe (QyHKIHje, Koje ce nmpuMemwyjy y3actonHo (Behr et al., 1993;
Marshall, 1993).

VYuenuke je moTpeOHO OCIIOCOOUTH 3a pa3IudrTa TyMauemka pa3jioMaka Tj. 1a MOTY J1a

3 . .
yode - jedHOr 1eia M IO jeAHY YCTBPTHHY TP HCTE LEIMHE, IITO MM HA HEKH HAYMH

OJIaKIIIaBa pa3yMeBame 3a/1aTaka, Koju 3axTeBajy mporeny (Lamon, 1999; Marshall, 1993) u
ocroco0JbaBa MX 3a BpLICHE ONepalnja Ha pa3ioMIIMa.

VY npBowM ciydajy (mpuMep a) e ce jeIHa IeIHa Ha YEeTUPH JeJIa U U3/IBajaMoO TP
TaKBa JieJia, a y Ipyrom ciy4dajy (mpumep 0) u3aBaja ce U3 CBaKe LETWHE jeHa YETBPTHHA U
U3 TPU MCTE LIEJMHE CY U3/IBOjEHE TPH TaKBE YETBPTUHE.

3 .
IIpumep 3a pasmuyuTa TyMayera pasioMKa ; IPE/ICTaBIbEH j& KPo3 cinenehu nprex.

a)3 -% - (Hexor nmemna) 0) %- 3 (uena jgena)

3
Cnuka 4. PaznuunTa TyMadyema pa3ioMKa "

OBaj mpucTyn ce OAHOCH W Ha CIOXKEHE Omepaluje, Ha JBE MYJTUIUIMKATUBHE
omepanuje TIe Cc€ jeaHa H3BOAM Ha pe3ylaTaTtuMma apyre (MHOXKEHE JBa pPa3joMKa
noJipa3yMeBa H3/Bajarbe jeTHOT JelNia, a 3aTMM Ha TOM Jelly M3/Bajarke jOII jeTHOT JeNa).
Yd4eHuI oBO pajie y MOYETHOj HACTaBU MaTEMaTHKE, TAKO IITO BPIIE M3/BAjakbe Pa3IHuTHX
JIEJIOBa HA jeIHOj LIETTMHH, CaMo IITO PE3yTaT He 3alucyyjy Kao IMPOW3BOJ JBa pa3jOMKa.
butHo je na ce yueHunm ocrioco0e J1a mpoHajase €0 Of Jiea MeJuHe (HIp. 1a 01 TIOJOBUHE
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Hauunu pasymeBama pas3jioMaka y Mo4eTHO] HAaCTaBU MaTeMaTHKe

nponalhy %) (Behr et al., 1993; Marshall, 1993). TakBux 3amaTaka je y HaIleM Mporpamy jako

mao. OBH 3ajanu OCcmoco0JbaBajy YUYCHHKE 3a MHOXKEHE M Ha Ta] HA4MH ce omoryhama
HajorpahuBamke HOBUX 3Hama Ha Beh moctojeha 3Hama.
[Ipumep 3anatka — Josana je cmaguna konaue na mayny. Ana je nojena noiosumy

1 .
konaua, a Munuya S lpeocmanux Koaaua. Ha maynu je ocmano 6 xkonaua. Koauxu oeo

ceux konauda je nojena Munuya?

I I I I I | |

1 1 1 1 1
Cnuka 5. I'padmuxo npeacraBibame MPOM3BOAA Pa3IOMaKa THh3 (EE -0-00 00

VY wmnahem mIKOICKOM y3pacTy Jielia Cy y CTamy Ja YCIEUIHO H3BPIIE MHOXEHE
pasiioMaka, aqu Kpo3 W3/Bajame JeloBa Beh M37BOjEHOT Jena IeIMHA KOje MpaTH rpaduyako
npencTaBibambe. OBaKBH 3a7alll OCIOCO0JbaBajy YUEHHKE 3a KacHHUje M3BOhCHE Omepaimje
MHOXEHa Ha pasjioMiuMa 0e3 yrmorpebe penpe3eHTaryja, aid y3 pa3yMeBame Mpoleaypa
Koje ce 00aBbajy.

Cpaka omepanMja Koja ce BpPILIM Ha paszjoOMIUMa 3axTeBa OMNEpaljy MHOXKEHa U
JIejberha. MHOrM 3amanmM  ca pa3joMIlMMa 3axTeBajy TOCTOjalkbe TpaHchopMmaluje
(TpanchopMucame ynazHe BeIMYMHE y M3Ja3Hy BENMYHMHY y oxarosapajyhem ozanocy). Ilpu
TOME, Taj OJHOC j€ TMPEACTABLEH PA3IOMKOM, TaKoO J1a je OpojuIiall jeJHaK jeTHO] BEIMYUHH, &
UMEHMJIAIl APYTroj BEIMYUHH Tj. BBUXOBOM yneny y nenunu (Behr et al., 1993; Marshall, 1993).

[Tpumep 3amatka — Credehu dujacpam npedcmassa MAUIURY 4uju yyuHax (uznasz)

.2 . .
je 3 00 ynasne koauyune. Konuxa je uznazna epeonocm, axo je ynazua epeonocm 12?
12

w|mn

AN

? (Davis et al., 1993; Lemon, 1999)

Ogaj 3axarak je qobap nmpuMep 3a npukas Tpancopmalyje (KoIMIuHa Ha KOjy Jlenyje
MalllfHa Ce MEHha 32 HEKY HOBY KOJHMYHMHY, ajId TaKo Ja je OJHOC yJIa3HEe W U3JIa3He KOJIMYNHE

. . 2 .
jeaHak oaHocy Opojuola mpemMa MUMeHHOILy — 3 V3JIa3HE KOJTMYMHE YKa3yje Ha FHXOB OJTHOC

2:3, 1j. Ha TpaHChOpPMHUCAKE yIa3HE BEUYNHE O 3 y 2 U Ta] BUXOB OJJTHOC OCTaje YBEK UCTH,
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6e3 o03upa Ha koinmuuHy ynaszHe BennuuHe) (Lemon, 1999; Marshall, 1993). Oso je
JUPEKTHO MOBE3aHO ca TMPETXOJHUM IPHUCTYIIOM, INTO IOKaszyje Ja je 3a pasyMeBambe
MHOXKEHa pas3jioMaka M oIepanyja Ha HBHMa OWTHO 3a pa3yMeBame OJHOCA M pasMepe,
1ojMOBa OpojuIIal] U UMEHHJIALI, Ka0 U IbHXOBE YJIOTe Y TOM OJHOCY.

1.4. KonyHUK

VY crapujum pazpeauMa yIeHHUIM CXBaTajy yJIOTy pa3jioMavke [PTE U U3jeTHAYaBajy je
. a
ca 3HaKoOM ,,.” TojieJbeHO. PazioMak mpeacTaBiba pe3ysTar mojene asa opoja 5 (a mogesreHo

cab; a,b € N (2)) (Kieren, 1993). Kaga ce paznomak mocmaTpa Kao KOJTUIHHUK, OUTHO je J1a
VUYCHHUIIM CXBaTe yJOry jaesbeHuka (Opojwmam) m gemuona (umenwmnai) (Lamon, 1999).
Jle/beHHK ce 0JTHOCH Ha Opoj y3eTUX JIenoBa y (CBaKoj) MEeTuHH, a Ieual Ha Opoj AenoBa Ha
KOje je TojeshbeHa jeHa IeNMHA. PasyMeBame pasiioMaka Kao KOJWYHHUKA OCTOCO0JhaBa
YUEHHKE U 3a pa3yMeBame pallMoHANHUX OpojeBa. M y oBOM citydajy, MOTPEOHO je KpEeHYTH
0J1 KOHKPETHHX TpEeCTaBa U MOJIaKo JeIly BOJAUTHU Ka allCTPaKTHUJUM IpeicTaBaMa.

Kana je y muramy oOBakaB HayWMH pa3yMeBama pa3jioMaka ayTOpd HCTUYY JBa
npucTyna, a To cy: ,,Jeo — IeJdrHa” U ,,KOIWYHHUK cutyauuje”. IIpBu mpuctym je ommca y
MIPETXO/IHOM JIeNTy paja.

Kox pasnomaka mpukazaHux Kao ,,KOJIMYHHK CHUTyaluja”’, KOJU Cy OIMCAIM ayTOPU
Mexk, Hynec, bpajan, Ilpeunuk, EBanc, Bejn u ben (Mack, 2001; Nunes, Bryant, Pretzlik,
Evans, Wade & Bell, 2004), umenunar o3HauaBa 6poj mpuManaia, a Opojumar o3HadaBa 0poj
objexara koju ce gene. Paznomak o3HavaBa €0, alM W KOJMYMHY KOJU CBAaKW MpHUMAaIall
nobuja, 6e3 003upa Ha TO KaKo je LenuHa nojesbeHa. OBakaB MPUCTYI 3aXTeBa MOCTOjambe
BHUIIIE jeIHaKUX LIEJMHA KOje ce JIeJie Ha HEKOJIMKO JIeJIOBa U yOoUaBame BETMUYMHE JeTHOT Jela.

[Tpumep 3anatka — Tpu nuye cy pasHomepro nooenuna yemupu oemema. Konuxo
nuye he 0obumu ceaxo deme?), Kao u oapehuBame APyre BEIUUNHE aKO j€ MO3HAT JI€0
Ha KOjJU ce JIeJI HEeKOJIMKO jeIHaKuX LieuHa (mpuMep 3anaTka — Hexoauxo npujamesoa
je nodenuno mpu nuye paeHomepHo. AKo c8ako 00 mux 000uje % nuye, KOJIUKO
npujamesva je yKynHo?

VYuenunu ce ocrnoco0JbaBajy /Ja CaMOCTATHO YyOode BEJIUYMHE KOje C€ CTaBjbhajy Y
OJTHOC U J1a youe BuXoB oxHoc. OBaj npuctyn oMmoryhaBa ydeHUIIUMA Ja pa3joMKe pasyMejy
U Kao JeJbeHEe Tj. TOJENy BHWINE jeAHAKUX IeluHa Ha oxapeheHm Opoj aenosa. [IpaBuiHO
pa3yMeBame OBOT IPUCTYIIA j€ OCHOBA U 32 Pa3yMeBambe jeJHAUYMHA Ca JICJbCHEM.

1.5. Mepeme

Paznomak mpencrasiba O6poj, au U BpeIHOCT Koja je jojaesbeHa untepsaity. Kopucre
ce 3a oapehuBame pactojama on gare tauke (Lamon, 2001; Marshall, 1993). Ykomuko ce
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2 . 1
YYCHHUIIIMA J1a 3aJ1aTak Ja o0erexe 3 AYKH, YHja je JyKUHA 9cm, Tama 3 TPEICTaB/ba HeKy

. 2 4. .
BPCTY MEpHE jeIMHUIIE, a MOIITO Ce€ O] BbUX 3aXTeBa Ja o0eexe 3> 2 je MmepHH 0poj.

[IpunukomM oOBnamaBama cagpkajuMa O pa3IoMIMMa TOTPEOHO je TPaKUTH O]l
yUeHHKa J1a caMu Ha OpojeBHOj IpaBoj oOenexe oapeheHu pasznomak wiu Opoj 1, jep To
MOKa3yje CIOCOOHOCT TMpOIIEHE M JONPHUHOCH TyOJheM pasyMeBamy pa3joMaka, Kao H
pa3yMeBamy pa3iioMaka Kao pallioHAIHUX OpojeBa.

Ha mnahum y3pactuma ce y Majno] Mepu KOpUCTH OpojeBHa MpaBa M NMPHUKA3HBAHE
pa3zinomaka Ha O6pojeBHOj npaBoj. Hammmum HactaBHuM nporpamoM npensuleHo je kopuinheme
OpojeBHe TpaBe 3a MPUKA3UBAkE pa3ioMaKa, ajlk camo y 4. pa3peny.

3a yBohemwe OpojeBHE IIpaBe U HEHO JIAKIIe pa3yMeBambe MOT0HE Cy U JeAMHULIE Mepe,
Kao YBOJHE aKTUBHOCTH. Y TOYETKY Ce MOXKE KOPHUCTUTH OpojeBHa mpaBa aykuHe 1dm, Ha
KO0jOj Ce jaCHO youaBa OJHOC JielMMeTapa M IIeHTUMeTapa Kao MepHUX jenunauna. [loxena Te
IY’)KM Ha TOJIOBHHY, YETBPTHHY, METHHY, JECETUHY JCIUMETpa U M3paKaBame THX JIEI0Ba
pa3IOMKOM, I M y LEHTHUMETpUMa MpeAcTaBiba J0OpYy OCHOBY 3a pa3yMeBame OpojeBHE
npaBe U o0elekaBame pa3joMaka Ha KCToj. Ha oBaj HaUMH y4eHUIIM pa3yMmejy Jia TOJIOBUHA
WM TIETUHA JEIIMMETpa je Mama oJ] 1, TO je OCHOBA 3a MPABWJIHO MPUKA3UBAKE pa3jioMaka
Ha OpOjeBHO] MPaBoj (pazIoOMIH 06nm<a% (a<b;a,b<10)cy mamu ox 1). 3a pasymeBame u

UHTYHUTHBHO YyBoheme pasiaomaka Behux on 1 ce Moxe ce KOPHUCTUTH IyXk onx 2dm y3
IIOCTaBJbAhE CIIMYHUX 3aXTEBA U YCIIOCTaBJbamkE Be3e M3Mel)y JelioBa 00eIeKEeHNX Ha TyXKH
on 1dm u qyxwu o 2dm.

[Ipumep 3agatka — Obenedicene cy % oyaicu 00 2dm. Konuxo oyacu 00 Ildm ce

caopoicu y obenedcenom oeny?

Kaxo naBoge Kejzep u Tpasen (Keijzer and Terwel, 2003) jako je BaXHO Ja ce KOJI
neue pa3Buja ocehaj 3a onpehuBame pasinomka (nmonasehu ox Hyne) Ha OpOjeBHO] PaBoj, alu
u ocehaj 3a maeHTH(UKOBAKE pasziiomMaka Ha OpojeBHO] mpaBoj. Kako Ou ydeHunu Oumu
0CII0COOJbEHN 3a OBO, MOTPEOHO je Aa A00po ymo3Hajy ocoOuHe pasznomaka. IIperxomna
HCTpaXMBama Cy IMOKa3aja Ja BEJIUKY TEIKONy 3a MpelcTaBihamke pa3jioMaka Ha OpOjeBHO]
IpaBoj MpencTaBiba OpojeBHa mpasa cieaeher usrnena (Barturo, 2004):

| I I
| | |
0 1 2

Cnuka 5. BpojeBHa npaBa

[Ipobnem HacTaje 3aTO IITO yYEHHUIM HE pa3yMejy Ja ce pa3sioMaK OJHOCH CamoO Ha
jenaH 1eo, a a Taj jejaH JIeo HUje HUIITA Ipyro Hero jefaH oapehenu neo pacrojama ox 0 110
1 (y coyuajy kana je a<b). OBe nmotemkohe HacTajy 300T HEIOBOJLHOT Kopullihema OpojeBHE
npaBe. tbena ymorpeba ce Hajuemthe orpaHuuaBa camMo Ha NpBU paspel. [lpumukom
OBJIaJIaBama caJpkajuMa O pa3oOMIMMa MOTPeOHO j€ y4YeHHWIIMMa JaBaTh M 3aJaTKe ca
OpojeBHOM TMpaBOM, 4yHje je pacTojame 10 Opoja 2. ObenexaBameM oapeheHor pa3ioMka Ha
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OpojeBHOj mpaBoj wiM Opoja 1, ydyeHMIM TOKa3yjy pa3yMeBame IOjMa pasjoMKa, alu H
ciocoOHOcT mporieHe (oxpehuBame monoxkaja Opoja HAa OCHOBY naTux OpojeBa). [ukuh
cMmartpa Ja je Ha OpojeBHOj mpaBoj Moryhe mpencraBuTu OmiI0 Koju 6poj obinka %, any camo

MO/ YCJIOBOM J1a j€ YYCHHUIIMMa HMCTAKHYTO Ja jJeJUHUYHH To/aeoK Huje ¢ukcupan (duxuh
2003: 13). OBaj 3axTeB je mocebaHo OUTaH Kajga yuyeHHUIM Tpeba aa oapezae mojoxaj opoja 1
Ha OpOjeBHO] MPaBOj HA OCHOBY 00EJICKEHOT Pas3IoMKa.

Hpyra noremkoha HacTaje kajga je OpojeBHa IpaBa Ioje/beHa Ha JEJOBE jelHaKe
BUIIIECTYPKOM WMEHHOITY Aator pasiomka (Baturo, 2004) (Hnp. on ydeHHKa ce Tpaxu J1a

2 . . .
obemnexe S Ha OpojeBHOj TpaBoj Koja je u3zAesbeHa Ha aeceTrHe). OBaKBH 3aXTEBU TPaXKe O]

YYCHHKa pasyMeBame OCOOMHA paslioMaka (OJHOC TETHHE W JIeCeTHHE, ymnopehuBame
pasznoMaka U TpeTBapame pa3ioMaKa U3 jeTHOT 00JIMKa y IPYTH — JIECETUHE Y TIETUHE).

Crnuka 6. OgHOC IETHHE U JeCeTUHE Ha OPOjeBHO] MPaBoj

Ymecto npebpojaBama WHTEpBala, YYECHHIM 4YecTO NpedpojaBajy JIMHHUjE, Ha KOjuMa
obenexaBamo onpehenn paznomak, mrTo goBoau Ao rpemike (Hannula, 2003; Smith, 2002).
VYkonuko ce 100po ycrocTaBu OpojeBHa MpaBa y IPBOM pa3pery U YKOIUKO Ce YeCTO paau Ha
0], JIella MOT'Y YCIIEITHO JIa j€ pa3yMejy M Kajia ce MPUMEHH Ha pa3IoMIIIMa.

VYBoheweM pasznomMkKa Kao paunMoOHaTHOr Opoja IIMPH ce U 3Hambe O OpojeBHMa
(paunonamHuX OpojeBa MMa OECKOHAYHO MHOTO M pasliuKe u3Mel)y pasiomaka Cy BEIHKE)
(Charalambos and Pitta-Pantazi, 2007: 300). 3a nemy mo oapeheHor yp3acra He TIOCTOjU Opoj
n3mely Opoja 2 u 3, a HAaKOH yHoO3HaBama palMoHAIHMX OpojeBa, m3mehy OpojeBa 2 u 3
MOCTOjM MHOIITBO paIlMOHATHUX OpojeBa. 3a yodaBame OpojeBa Koju moctoje m3mehy nBa
paslioMKa, Yiju Cy UMEHHUIIOIHU JIBAa y3aCTOITHA IPUPOIHA Opoja, MOTPEOHO je y MOYETKY AaTH
rpaduuke nMpuKase, Kako OM CXBaTHIIM 3aIITO MOCTOju Opoj u3mely nBa pasnomka. Cmarpamo
Ja je 100po KpeHyTH O] pazjioMaka KOju JeJie 1Ay Ha Behu 1e0, Kao mTo Cy MOJIOBHHA U
tpehuHa, jep nena Ty Ha Op>KM W OYMIVIAHMjU HAYMH J0JIa3e 0 pellema. AKIeHaT Tpeda
CTAaBUTH Ha JICJbEH-E JeHE MeMHE (JIy’KH) Ha CBE Mame JIeJI0BE, KAaKO OM yOUWJIU TIOCTOjamkbe
pasziomka u3Mel)y 1Ba pa3nomka. Y OBOM CiIy4ajy AOBOJHHO je HALPTaTH UM YETHUpPU OpojeBHE
npaBse, Ha KOjuMa OM OHM YOUMJIM 3aIlTO C€ Pa3IOMaK % Hasazu u3Mely TpehrHe U noJoBUHE.
[Toma3u ce ox nmena mamer oa TpehuHe, a TO je YeTBpTHUHA U JIella youaBajy Ja Ty J0Ja3u 10
npeKanama YEeTBPTUHE U TOJIOBHHE, IITO je M00po M 3a ynopehuBame pasiomaka U 3a
youaBame jeHAKMX pasiiomaka. Beh y crmenehoj momenu menwHe Ha J€l0BE, yodaBa ce
pas3ioMaK Mamu O] MOJOoBUHE, a Behu on Tpehune. OBakBU rpaduyKu MpUKa3y OJAKIIABA]Y
ydeHHUIMMa yrnopehuBame pazinomaka v IpoHaJKEHE jeTHAKUX Pa3IOMaKa.
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Crnuka 6. ['padmuku mpuka3 npoHanaxema pa3ioMKa KOjU ce Hayla3u uzMely oM 3

3AK/bYYAK

Ha ocHOBY mperienaHux TEOPHjCKHX aHAIN3a MPEACTaBbEHU Cy PA3IMYUTH HAYMHU
pasyMeBama pa3joMaka y TIIO4YeTHO] HacTaBu MmareMaTuke. [Ipukasana cy Tteopujcka
pa3marpama pasIMuuTHX ayTopa W3 TEOpHje M IpaKce y4dema M HAcTaBe MAaTEeMaTHKE Yy
o0acTi pasioMaka, Koju oO0yxXBarajy cBe acmeKTe OMTHE 3a MOTYIHO pa3yMeBambe 3HAuCHa
pasjioMaka, ITOo je OCHOBA U 3a pa3yMeBamke pallMOHATHUX OpojeBa.

3ajeIHMYKO 3a CBE MPHUCTYNE jecTe IMPHMEHA penpe3eHTalrja Koje OJIaKIIaBajy
pasymeBame pas3lioMaka Ha pa3iuyuTe HauuHe. ['paduukuM mpencraBibameM pasioMaka
omoryhaBa ce pemiaBame pazIMUUTHX MPOOJIEMCKUX CUTYyalldja U MPUKa3UBambEe OJHOCA JeTa
u nenuHe. [lonasHu mpUCTyn ce OMHOCH Ha MPUKa3UBamke OJHOCA Jea U IeIHHE, KOjH je Y
HajBehoj Mepu 3acTymibeH W y HameM HactaBHOM mporpamy, a CBH OCTaJld HPUCTYIH Ce
ociamajy Ha mera. [IpucTynu koju cy mpeacTaB/beHN y pajay TeXe MOBE3UBamky pa3ioMaka ca
pEaTMCTUYHUM XHBOTHUM CUTyalldjama, y KOjUMa ce pa3jioMIu npuMmemyjy. Ha Taj Hauns ce
ocTBapyje Be3a wu3Mel)y CBAaKOJHEBHHMX J>KMBOTHHX AaKTHBHOCTH YYCHHKAa M HACTaBHUX
cajpxkaja.

AKIIeHaT y OBMM IIPHUCTYIHMa je CTaBJbeH Ha M3pakaBame pesynrara (OmHOca JBe
BEJIMYMHE, OJJHOCA JIea — IeJIMHA U CII.) pa3joMIMMa, a He caMO Ha OpojuaHO M3pa’kaBarbe
BPEIHOCTH JieNla HeKe nenuHe. Y HameMm HactaBHOM mporpaMy cy 3acTymubeHa cieaeha asa
MPUCTYIa: 10 — IeNIuHa U Mepeme (OpojeBHa mpaBa). Tpebamo O M3BPIIMTH aHAIU3Y
yIOCHUKA U caJpikaja KOju Ce OJTHOCE Ha Pa3jIOMKE W Ha OCHOBY TOTa YTBPIUTH MOTYhHOCT
NpUMEHE W OCTAIMX HadWHA pa3yMeBama pazioMaka y3 Beh moctojehe mpuctyme. Takobe,
MOTpeOHO je MCIUTAaTH MOTYNhHOCT yYeHHMKa Ja Ha OCHOBY mocTojehux 3Hama, pasiomke
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pa3yMejy 1 Kao OJHOC JIB€ BEJIIMUYMHE, KOJIMYHHK JBa Opoja, Kao U OcTalie onepalyje Koje ce
Bpmie Ha pasigoMiuma. CBe OBO TpeAcTaB/ba MOYETHH KOPAaK Ka HMMIUIEMEHTAIUjH
Ipe/ICTaB/beHNX HaulHA pa3yMeBama pasyioMaka y Hair HactaBHu mporpam.
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METHODS OF RECOGNITION IN THE FIRST TEACH MATHEMATICS

Summary: The paper deals with the use of different ways of understanding the

fractions that are essential for understanding all meanings of the fractions. The aim of this
paper is an overview of theoretical considerations of different approaches that can be used in
initial processing of fractions. Approach to the meaning of the splits as the relation between
the separation and the whole basis from which the processing begins (Lamon, 1999, Marshall,
1993). Using only the above approach is not enough to understand the fractions and their
features and meanings in their entirety. For this reason, Keiran and Ber (Keiren, 1976; Behr,
1983) propose the use of other approaches in the initial processing of fractions. The paper
deals with the following approaches: 1) deo - celine relationship; 2) a relationship of two sizes
of scale; 3) a fraction as an operation resulting from the combination of two multiplicative
operations at an intuitive level; 4) a fraction as an amount (Lamon, 1999; Charalambos and
Pitta-Pantazi, 2007). Based on the basic considerations of the relevant literature, which is used
in this paper, one can conclude on the importance of applying all of these approaches to
understanding the differences in the younger grades of elementary school.

Key words: the ways of understanding fractions, breaks, part whole, number rights,
relationship (difference).
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